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ICHA 21: ROTAGAO

Considere uma semi-reta OA e um ponto B fora de OA.

o

.

Tome a folha de papel transparente dada a segulr. Coloque esta folha sobre
a figura dada, desenhe a semi-reta OA e faca girar a folha transparente em
torno de O até que esta semi-reta passe pelo ponto B.

Por esse movimento a semi-reta OA é levada na semi-reta OB e o ponto A e
levado num ponto A’ de OB, conforme figura a seguir.

Observe que a distancia de 0 a A' é igual a distancia de 0 a A, isto &,

OA' = OA

0 movimento considerado acima e chamado Potacao De um modo geral, por ei
sa rotacao, um ponto P qualquer da reta OA é levado num ponto P' da semi-

eta OA' de modo que a distancia de O a P' é igual a distancia de 0 a P 518
ito e,

PR =—0P

D angulo AOA' chama-se angulo de rotagao.

ionSldere, agora, um circulo de centro O, raio R = OP e um ponto P'
irculo.




FICHA 21: ROTAGAO

1. Considere uma semi-reta OA e um ponto B fora de OA.
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Tome a folha de papel transparente dada a seguir. Coloque esta folha sobre
a figura dada, desenhe a semi-reta OA e faca girar a folha transparente em
torno de O até que esta semi-reta passe pelo ponto B.

Por esse movimento a semi-reta OA é levada na semi-reta OB e o ponto A &

levado num ponto A’ de OB, conforme figura a seguir.
A
; |
Observe que a distancia de O a A' é igual a distancia de O a A, isto €,
OA' = OA
0 movimento considerado acima é chamado rotagdo. De um modo geral, por es

sa rotacao, um ponto P qualquer da reta OA é levado num ponto P' da semi-
reta OA' de modo que a distancia de 0 a P' e igual a distancia de 0 a P,is
to e,

OP' = OP

0 angulo AOA' chama-se angulo de rotagao.

Considere, agora, um circulo de centro O, raio R = OP e um ponto P' desse
- .
circulo.

P\
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Tome, novamente, a folha de papel transparente. Desenhe, nesta folha, o circulo de centro OeraioR = OP.
Gire a folha de papel transparente em torno de O, de modo que o ponto P se
ja levado no ponto P’.

Jd””hp

Esse movimento é chamado rotagao do c¢irculo em torno do centro O. O angulo
POP' é o angulo dessa rotacao e o ponto O é o centro da rotacao.

Por essa rotacao, que leva P em P', qualquer ponto Q do circulo € levado
num ponto Q' do mesmo circulo.

Voce pode verificar que os angulos POP' e QOQ' sao iguais. Assim, o angulo
Q0Q' é, também, angulo de rotacao.

Considere a figura seguinte:

P

ZAY

Observe que a rotacao de centro O e angulo POP’, que leva P em P’, tem o mesmo sentido das rotacoes

dadas anteriormente.
O movimento que leva P em PP” € também, uma rotacao. Observe que esta rotacao de centro O e angulo
POP”, que leva P em P”, temn sentido contrario ao da rotacao de centro O e angulo POP’.

Como se ve, as rotacoes de centro O podem ser num sentido, como o que leva
P em P', chamado sentido positivo, ou no sentido oposto, como o que leva P
em P'", chamado sentido negativo.

Observagdes :

12) A rotacao que leva um ponto A num ponto B tal que OB I OA é chamada
rotagao de angulo reto.

22) A rotacao que leva um ponto A num ponto A', diametralmente oposto, e
chamada rotagao de angulo raso.
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« FICHA 22: ROTAGOES NO CIRCULO: EXTENSAO DA NOGAO DE ANGULO

¢

1. Considere um circulo de centro O e raio R = OA.

Considere, agora, na figurz acima, a rotacao que leva A em P e, em segui
da, a rotacao que leva P em P'. g
Observe que essas rotacOes sao rotacoes no sentido positivo.

Diga qual € o angulo da rotacao que leva A em P'.

Resposta

Observe que
AOP' = AOP + POP'

Neste caso, diz-se que a rotacao de centro O e angulo AOP' é a soma das ro
tagoes de mesmo centro e angulos AOP e POP'.
Observe, ainda, pela figura, que esta soma € menor do que um angulo raso.

Pode acontecer que o ponto A seja levado, por uma soma de rotacoes, num
ponto P'" além do ponto A', figura a seguir. Nestas condicoes, diz-se que a
rotacao que leva A em P'"', no sentido positivo, € uma rotacao de angulo

AOP'', maior do que o angulo raso AOA'.

Outro exemplo 'de angulo maior do que um angulo raso é o angulo soma de
tres rotacoes de angulo reto; por esta soma, o ponto A é levado no ponto
B', figura a seguir.

B\

Assim, pode-se falar em angulo maior que o angulo raso.
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Observe que a soma de duas rotacoes de angulos rasos no mesmo sentido,
AOA'+ A'0A, leva um ponto A em si mesmo . Ngste caso, diz-se que esta soma
é um angulo de uma volta, isto e, 180 +180 = 360" .

Esse processo pode ser repetido, isto €, pode-se somar tantos angulos quan
tos se queira. Assim, pode-se obter angulos de mais de uma volta, de duas

voltas, etc.

Observagao:

As consideracoes feitas sobre a soma de angulos de rotacao de sentido posi
tivo se estendem a soma de angulos de sentido negativo. Assim, tém-se, por
exemplo, os angulos seguintes:

Resolva os exercicios da pagina 65.
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